
 תרגיל מספרים 
,𝑎1-ראשוני ו 𝑝יהי . 1 … , 𝑎𝑝  שלמים. הראו כי קיים שלם𝑘  כך שהמספרים 

𝑎1 + 𝑘, 𝑎2 + 𝑘, … , 𝑎𝑝 + 𝑝𝑘 

יוצרים לפחות  
𝑝

2
 . 𝑝שאריות שונות מודולו  

,𝑎)עבורם לכל זוג  𝑛מצאו את כל השלמים החיוביים . 2 𝑏)  של  זריםשל מחלקים

𝑛 גם ,𝑎 + 𝑏 −  .𝑛מחלק את   1

𝑝. יהי 3 ≥ 1ראשוני. הראו כי קיים  5 ≤ 𝑎 ≤ 𝑝 − 𝑎𝑝−1עבורו  2 − וגם  1

(𝑎 + 1)𝑝−1 −  . 𝑝2-לא מתחלקים ב 1

!𝑝עבורם   𝑝מצאו את כל הראשוניים  . 4 + 𝑝 .הוא ריבוע שלם 

𝑝יהי . 5 ≡ 2 𝑚𝑜𝑑 3  ראשוני. נגדיר תמורה𝜋   על השאריות מודולו𝑝  :באופן הבא

𝜋(𝑥) ≡ 𝑥3 𝑚𝑜𝑑 𝑝מצאו את כל ה .-𝑝- ים עבורם𝜋  .זו תמורה זוגית 

 זוגי. הוכיחו כי -ראשוני אי 𝑝יהי . 6
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 𝑚𝑜𝑑 𝑝 

𝑏 מצאו את כל השלמים. 7 > כך   𝑛עבורם קיימים אינסוף שלמים חיוביים  2

𝑛2|𝑏𝑛- ש + 1 . 

 ממשי חיובי. 𝑐יהי . 8

 - כך ש 𝑛הראו כי קיים א. 

𝜎(𝜑(𝑛))

𝜑(𝜎(𝑛))
> 𝑐 

 - כך ש 𝑛ב. הראו כי קיים 

𝜎(𝜑(𝑛))

𝜑(𝜎(𝑛))
< 𝑐 

,𝑎ושלמים חיוביים  𝑝זוגי -נתון ראשוני אי .9 𝑏 שלא מתחלקים ב -𝑝 נתבונן .

𝑎𝑛בסדרות  = 𝑣𝑝(𝑎𝑛 + 𝑏), 𝑏𝑛 = 𝑣𝑝(𝑏𝑛 + 𝑎) בשבתי הסדרות יש איבר ש. ידוע
 חיובי. הראו כי לפחות אחת הסדרות לא חסומה. 

,𝑎)  ת. הוכיחו כי קיימים אינסוף שלשו10 𝑏, 𝑝) של שלמים כך ש -𝑝  ,ראשוני 

0 < 𝑎 ≤ 𝑏 < 𝑝 ומתקיים ש-𝑝5|(𝑎 + 𝑏)𝑝 − 𝑎𝑝 − 𝑏𝑝 . 


