
 תרגיל ירדן

:𝑓 מצאו את כל הפונקציות  .1 ℚ → ℚ :שמקיימות 

𝑓(1) = 2, 𝑓(𝑥𝑦) = 𝑓(𝑥)𝑓(𝑦) − 𝑓(𝑥 + 𝑦) + 1 

:𝑓מצאו את כל הפונקציות   .2 ℕ → ℕ  :שמקיימות עבור כל מספר טבעי 

(𝑛 − 1)2 < 𝑓(𝑛)𝑓(𝑓(𝑛)) < 𝑛2 + 𝑛 

:𝑓מצאו את כל הפונקציות   .3 ℝ → ℝ   שמקיימות עבור כל𝑥, 𝑦 ∈ ℝ: 

𝑓(𝑥𝑓(𝑦) + 𝑥) = 𝑥𝑦 + 𝑓(𝑥) 

  לעצמו [0,1]הקטע  מצאו את כל הפונקציות הרציפות מ 𝑛. בהינתן מספר חיובי  4

𝑓(0)שמקיימות   = 0, 𝑓(1) = 1, 𝑓(𝑛)(𝑥) = 𝑥  0לכל ≤ 𝑥 ≤ 1 . 

:𝑓מצאו את כל הפונקציות   .5 ℝ → ℝ,    שמקיימות עבור כל𝑥, 𝑦 ∈ ℝ: 

(𝑦 + 1)𝑓(𝑥) + 𝑓(𝑥𝑓(𝑦) + 𝑓(𝑥 + 𝑦)) = 𝑦 

:𝑓נתונה פונקציה   .6 ℕ → ℕ  :שמקיימת 

𝑓(1) = 2, 𝑓(2) = 1, 𝑓(3𝑛) = 3𝑓(𝑛), 𝑓(3𝑛 + 1) = 3𝑓(𝑛) + 2, 𝑓(3𝑛 + 2) = 3𝑓(𝑛) + 1 

𝑛או עבור כמה ערכי  מצ ≤ 𝑓(𝑛)מתקיים   2020 = 2𝑛 . 

:𝑓. מצאו את כל הפונקציות  7 ℝ → ℝ  :העולות )חזק( ככה ש 

𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥) = 2𝑥 

 .𝑓היא ההופכית של   𝑔, כאשר  𝑥לכל  

:𝑓מצאו את כל הפונקציות   .8 ℝ → ℝ   המקיימות עבור כל𝑥, 𝑦 ∈ ℝ: 

𝑓(𝑦 + 𝑓(𝑥)) = 𝑓(𝑦 + 𝑥2) + 𝑓(𝑥2 − 𝑓(𝑥)) 

:𝑓. מצאו את כל הפונקציות  9 ℚ+ → ℚ+  המקיימות עבור כל𝑥, 𝑦 ∈ ℚ+: 

𝑓(𝑥2𝑓(𝑦)2) = 𝑓(𝑥)2𝑓(𝑦) 

:𝑓. מצאו את כל הפונקציות  10 ℝ → ℝ   המקיימות עבור כל𝑥, 𝑦 ∈ ℝ: 

𝑓(𝑥𝑓(𝑥) + 𝑦) + 𝑓(𝑥)𝑓(𝑦) = 𝑥2 + 𝑓(𝑦) + 𝑓(𝑥𝑦) 

 

 


